Laxa: Ak. 9. Matematik - Berakna
integraler for enkla funktioner

Arskurs: Gymnasiet
Amne: Matematik
Tema: Berakning av integraler

Ordkollen

Har listas tio &mnesord pa ldxans tema som ar bra att kénna till betydelsen

av.

10.

. Integral: En matematisk operation som beraknar arean under en

kurva.

. Funktion: En relation mellan tva variabler dar varje indata har ett

bestamt utdata.

. Gransvarde: Det varde som en funktion narmar sig nar variabeln

narmar sig ett visst varde.

. Antiderivata: En funktion vars derivata ger den ursprungliga

funktionen.

. Konstant: Ett fast varde som inte forandras.

Differentialekvation: En ekvation som involverar derivator av en
funktion.

. Riemannsummor: En metod for att approximera integraler genom att

summera areorna av rektanglar under en kurva.
Bestamd integral: En integral som har definierade granser och ger
ett numeriskt varde.

. Obestamd integral: En integral utan definierade granser som ger en

funktion plus en konstant.
Integrationskonstant: En konstant som laggs till den obestamda
integralen for att ta hansyn till alla mojliga antiderivator.

Instuderingsfragor
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Vad ar en integral och hur anvands den i matematik?

Forklara skillnaden mellan bestamd och obestamd integral.

Vad ar en antiderivata?

Hur beraknar man en Riemannsumma?

Ge ett exempel pa en funktion och berdkna dess obestamda integral.
Hur paverkar integrationskonstanten resultatet av en obestdamd
integral?

Vad betyder det att en integral har gransvarden?

Kan en integral ge ett negativt varde? Forklara varfor eller varfor inte.



9. Vad ar syftet med att berakna arean under en kurva?
10. Hur anvands integraler inom fysik eller ekonomi?

Ovning

Nedan listas uppgifter och fyra svarsalternativ. Du ska ringa in det alternativ
som ar korrekt. Observera att av de fyra alternativen ar endast ett korrekta.

Uppyift A B C D
1. Vad ar [x dx? x~2/2+C 2x+C x*3/3+C x+C

2. Berakna [(3x"2) <3 4 C 3x73/3 +
dx. C

3. Vad ger [(2) dx
mellan 0 och 4?

4. Vad ar [(sin x)

3x*3+C x72+C

8 6 4 2

-cosx+C cosx+C tanx+C sinx + C

dx?
(E:)&Berakna [(e7x) e™x+C x*¢"x+ C e~(x+1) +C (é () +
6. Vad blir [(x™4) _ . 5x°4/5 + A 4x"5 +
dx? x~5/5+C C x™4/4 + C C

; ~ X
7. Berakna [(1/x) In % L C 1/x + C e”™x +
dx. + C C
8. Vad ger J(cos x) sinx + C sinx+C cosx+C COSXT
dx? C
9. Vad ar 2, 5 dx? 33/3 27/3 25/3 20/3
10. Berakna [(3x + (3/2)x"2 + x D+ C (3/2)x"2+ 3x™2+
1) dx. + C C C
Skrivuppgifter

Skrivuppgift 1: Enkel forklaring av integraler

Beskriv vad en integral &r, och ge ett exempel pa hur man kan anvéanda den i
en praktisk situation, sasom att berékna arean under en kurva.
Svarslangd: ca. 300 ord (En halv sida).

Skrivuppgift 2: Jamforelse mellan bestaimd och obestamd
integral

Diskutera skillnaderna mellan bestamd och obestamd integral. Ge exempel
pa bada typer och forklara deras betydelse inom matematik och
tillampningar.

Svarslangd: ca. 400 ord (En sida).


https://allgot.se/x^2

Skrivuppgift 3: Tillampningar av integraler

Skriv en uppsats dar du utforskar tre olika tillampningar av integraler inom
omraden som fysik, ekonomi, eller biologi. Vélj en tillampning att fordjupa
dig i och forklara hur integraler anvands for att losa problem inom det
omradet.

Svarslangd: ca. 600 ord (Tva sidor).
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