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Centralt innehall

Denna lektion syftar till att fordjupa elevernas forstaelse for avancerade
begrepp inom analys av funktioner, exempelvis kontinuitet, derivator,

extrempunkter, och inflexionspunkter. Eleverna kommer att lara sig att
analysera olika funktioners beteenden och tillampa dessa koncept i praktiska
problemstallningar.

Kunskapskrav

Eleven ska kunna analysera och beskriva funktioners egenskaper, inklusive
kontinuitet och differentiabilitet, och tillampa dessa kunskaper for att losa
problem och dra slutsatser.

Lararledda instruktioner

Introduktion till funktioner (10 min)

» Repetera grunderna om funktioner och deras representationer.

 Definiera kontinuitet och dess betydelse i samband med gransvarden
och derivator.

» Diskutera skillnaden mellan en funktion som ar kontinuerlig over hela
sin doméan och en som inte ar det.

 Ge exempel pa kontinuerliga och icke-kontinuerliga funktioner, samt
vad det innebar for deras grafer.

Derivator och deras tillampningar (15 min)

 Ga igenom hur man berédknar derivator av vanliga funktionstyper och
forsta deras betydelse for funktioners beteendes karakterisering.
» Forklara begreppen extrempunkter och vad som kannetecknar lokala
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maximum och minimum.

» Demonstrera hur man anvander forsta och andra derivata-testet for att
analysera extrema punkter.

o Lat eleverna arbeta med exempelproblem déar de far identifiera och
klassificera extrempunkter av olika funktioner.

Analysera inflexionspunkter (15 min)

 Introducera vad inflexionspunkter ar och deras betydelse inom
funktionen.

» Diskutera hur man kan identifiera inflexionspunkter genom att
analysera den andra derivatan.

« Visa exempel déar inflexionspunkter paverkar grafens form och
kannetecknar forandringar i konvexitet.

« Lat eleverna utfora ovningar dar de identifierar inflexionspunkter pa
bade grafiska representationer och analytiskt.

Tillampningar av analysen (10 min)

» Diskutera hur analys av funktioner kan tillampas i verkliga problem
inom t.ex. ekonomi (kostnads- och intaktsfunktioner) och fysik (rorelse
och hastighet).

» Genomfora ovningar dar eleverna raknar ut och analyserar funktioner i
olika tillampningar, t.ex. att optimera en funktion i ett praktiskt
scenario.

« Diskutera monster och insikter fran deras analyser och vad dessa
betyder i praktiska sammanhang.

Diskussionsfragor

e A. Hur kan kunskaper om funktioners beteende bidra till effektiv
problemlosning inom vetenskap och teknik?

 B. Vilka ar de vanligaste misstagen studenter gor nar de analyserar
funktioner och hur kan man undvika dem?

» C. Kan ni se relevansen av denna kunskap i era framtida studier eller
yrkesliv? Diskutera.

Aktivitet

Eleverna delas in i grupper och far i uppdrag att valja en funktion och utfora
en fullstandig analys av dess egenskaper: bestamma kontinuitet, berakna
extrempunkter och inflexionspunkter, och diskutera eventuella
tillampningar. Varje grupp ska presentera sina fynd, inklusive diagram och
analyser, for klassen.



Exit-ticket

» Vad innebar det att en funktion ar kontinuerlig vid en punkt?
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