
Provkonstruktion
Årskurs: Gymnasiet
Kurs: Matematik 3b
Tema: Avancerad analys av funktioner

Syfte
Provets syfte är att bedöma elevernas förståelse för avancerade begrepp
inom analys av funktioner, inklusive kontinuitet, derivator, extrempunkter
och inflexionspunkter, samt deras förmåga att tillämpa dessa kunskaper i
praktiska problemställningar.

Koppling till styrdokument

Centralt innehåll

”Denna lektion syftar till att fördjupa elevernas förståelse för avancerade
begrepp inom analys av funktioner, exempelvis kontinuitet, derivator,
extrempunkter, och inflexionspunkter. Eleverna kommer att lära sig att
analysera olika funktioners beteenden och tillämpa dessa koncept i praktiska
problemställningar.”

Kunskapskrav

Eleven ska kunna analysera och beskriva funktioners egenskaper, inklusive
kontinuitet och differentiabilitet, och tillämpa dessa kunskaper för att lösa
problem och dra slutsatser.

Prov

Faktafrågor

1. Vad innebär det att en funktion är kontinuerlig vid en punkt?
A) Funktionen har en värde som är odefinierat.
B) Funktionen har en diskontinuitet.
C) Funktionen kan ritas utan att lyfta pennan.
D) Funktionen har samma värde på båda sidor om punkten.

2. Vad representerar den första derivatan av en funktion?
A) Värdet av funktionen.
B) Lutningen på tangenten till funktionen.
C) Funktionen själv.
D) Arean under grafen.



3. Vad kännetecknar en extrempunkt?
A) Funktionen förändrar inte sitt värde.
B) Lutningen är konstant.
C) Derivatan är noll eller odefinierad.
D) Funkionen är konstant där.

4. Vilken av följande funktioner har en inflexionspunkt?
A) f(x) = x³
B) f(x) = x²
C) f(x) = 2x + 3
D) f(x) = sin(x)

5. Vad är en nollpunkt i en funktion?
A) Punkten där derivatan är noll.
B) Punkten där funktionen korsar x-axeln.
C) Punkten där funktionen har en extrempunkt.
D) Punkten där funktionen inte är definierad.

6. I vilken situation används den andra derivatan?
A) För att bestämma konvexitet och inflexionspunkter.
B) För att beräkna värdet av funktionen.
C) För att bestämma nollpunkterna.
D) För att rita grafen av funktionen.

7. Vad är ett lokalt maximum?
A) Det lägsta värdet av funktionen.
B) Det högsta värdet i en omgivande punkt.
C) Det högsta värdet på hela grafen.
D) Det värde där funktionen inte är definierad.

8. Vad kännetecknar en kontinuerlig funktion?
A) Den har inga derivator.
B) Den kan inte vridas utan att lyftas.
C) Den går att rita utan avbrott.
D) Den har alltid en extrempunkt.

9. Vad indikerar stet tets av den första derivatan?
A) Funktionen ökar eller minskar.
B) Funkions värde.
C) Arean under funktionen.
D) Inga av dessa.

10. Vad innebär det att en funktion är differentiabel?
A) Det finns inga nollpunkter.
B) Derivatan existerar för varje punkt i funktionen.
C) Funktionen är konstant över hela sin domän.



D) Det finns ingen kontinuitet.

11. Vilket av följande är en tillämpning av analys av funktioner?
A) Att beräkna en produkt.
B) Att bestämma resultatet av ett spel.
C) Att optimera kostnader i ett företag.
D) Att skapa en graf utan värden.

12. Vad är formeln för den första derivatan av f(x) = x²?
A) 2x + 1
B) 2x
C) x + 2
D) x² + 1

13. Vad beskriver en funktions graf?
A) Hur värdena förändras över ett intervall.
B) Den exakta matematiska formeln.
C) Endast dess nollställen.
D) Inga av ovanstående.

14. Vilken funktion är inte kontinuerlig?
A) f(x) = 1/x för x ≠ 0
B) f(x) = 1/x vid x = 0
C) f(x) = x + 1
D) f(x) = x²

15. Vad gör den andra derivatan?
A) Den beskriver funktionen på ett annat sätt.
B) Den visar om funktionen är positiv eller negativ.
C) Den visar om funktionen är konvex eller konkav.
D) Den ger värdet av funktionen.

Resonerande frågor

1. Diskutera hur analys av funktioner är relevant i verkliga
problemställningar.
Syftet med denna fråga är att uppmuntra eleverna att reflektera över
tillämpningarna av funktioner.

2. Hur kan en förståelse för derivator förbättra problemlösning inom teknik
och naturvetenskap?
Denna fråga syftar till att få eleverna att koppla teoretiska begrepp till
praktiska tillämpningar.

3. På vilket sätt kan kontinuitet påverka lösningar av praktiska problem?
Frågan ger eleverna möjlighet att resonera kring betydelsen av kontinuitet i



tillämpningar.

4. Vilka utmaningar kan elever möta när de arbetar med extrempunkter?
Eleverna kan reflektera över vanliga problem och missförstånd, vilket visar
insikt i deras lärandeprocess.

5. Diskutera vikten av inflexionspunkter för att förstå en funktions beteende.
Eleverna ges möjlighet att diskutera de djupare aspekterna av funktioners
beteenden.

6. Hur kan kunskaper om funktioners extrema punkter användas i
ekonomiska modeller?
Frågan uppmuntrar diskussion om realvärlden och avancerad analys.

7. Diskutera vanliga fel i analys av funktioner och hur dessa kan undvikas.
Denna fråga ger insikt i elevens förmåga att tänka kritiskt.

8. Reflektera över hur kunskaperna i detta ämne kan kopplas till framtida
yrkesval.
Frågan ger eleverna möjlighet att tänka framåt och koppla teori till praktik.

Bedömning

Faktafrågor: Varje frågas värde är 1 poäng. Maximalt 15 poäng kan uppnås.
Resonerande frågor: Varje resonerande fråga kan ge 2 poäng. Maximalt 16
poäng kan uppnås.
För betyg E krävs minst 8 poäng totalt, för betyg C krävs minst 12 poäng
(minst 3 poäng från resonerande frågor) och för betyg A krävs minst 18
poäng (minst 5 poäng från resonerande frågor).
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